âfâ                  COMPTES RENDUS DE L'ACADÉMIE.
exemple, celles qu'ont obtenues Lagrange, Laplace et Paoli pour le
développement en série d'une fonction de la racine la plus rapprochée
île zéro, ou de la somme des fonctions semblables de plusieurs racines. On peut même, à l'aide du théorème IV, prouver que ces diverses formules sont applicables, non seulement aux racines des équations algébriques, mais encore, sous certaines conditions, aux racines des équations transcendantes.
ANALYSE.
Si une équation de la forme
subsiste, pour tout module de la variable x inférieur à une certaine limite» il suffira de réduire x à zéro dans cette équation, multipliée par un terme de la progression géométrique
pour obtenir successivement les formules
«0 = 0,       ^ = 0,        a2~o,         ----
Celte démonstration très simple du théorème I peut être étendue,
comme l'on sait, au théorème III. (Voir l'Analyse algébrique, Chap. VI.)
Concevons maintenant que le module de la variable réelle ou imagi-
naire # soit représenté par X, et l'argument de la même variable par/;,
en sorte qu'on ait
Si, pour une valeur donnée du module X, une équation de la forme
se vérifie, quelle que soit la valeur de l'argument^, il suffira d'intégre par rapport à/?,, et entre les limitesriable x sera, pour un module donné de x, toujours développable en une série convergente dont les divers termes seront proportionnels, les uns aux puissances entières positives, les autres aux puissances entières négatives delà variable, et dont la somme représentera cette fonction, quel que soit l'argument de la variable. Cela posé, concevons que, par un moyen quelconque, on soit parvenu à déduire immédiatement une semblable série de la fonction rationnelle donnée, sans recourir à la décomposition de la même fonction rationnelle en fractions simples. Cette nouvelle série devra, en vertu du théorème IV, se confondre avec la première. A l'aide de cette seule observation, on peut facilement établir, non seulement les formules connues qui servent à déterminer les sommes des fonctions semblables des racines d'une équation algébrique donnée, mais encore une multitude d'autres formules, par
